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BTOPOÏÏ HJIEH Α Ο Η Μ Π Τ Ο Τ Η Κ Η Β 
ΠΡΗΗΙΙΗΠΕ H E H Y B C T B H T E J I t H O C T H ΓΡΑΗΗΙίΒΓ r« 

o 
1« "ΠρΗΗζΗΠ He^yBCTBHTejIBHOCTH rpaHHUH1' QTMeiaJlCH Β ρΗΛβ 

paCoT M.Kai;a (cm., CKaaeM,[l]) h curpaji 3aMeTHyK> pojiB β BepOHT-
HOCTHOM noflxofle κ ΗβκοτορΗΜ sa^a^ai« cneKTpajibHOñ τθορηη. 

Β npocTeñmeñ φορΜβ (λλη MHoroMepHoro BHHepOBCKoro npoitecca) 
oh 6hji oÖocHOBaH IjHecejiBCKHM [2]· PeeyaBTaT IlaecejiBCKoro coc-
TOHT Β cjie^yiomeM: 

Bcjih D e n ' - ΗθκοτορβΗ oÖaaciB c peryjiapHOñ rpaHHijefi 
3D, x,y e D - φΗκοκροΒβΗΗΗβ totikh, Pp(t,x,y) - nepexo^an 
njiOTHOCTB BHHepoBCKoro npoiiecca W^ Β Ώ, Τ.β. ρβΠΙΘΗΗβ 3aAa-
tjH 

aPD(t,x>y) 
St » 

( 1 ) 

PD(0,x,y) = <5(x-y), PD(t,e,y) = 0, e e d D 

h 0τρβ30κ [x,y] coe,iiHHJiï)mHa χ h y, jieaHT BHyTpn, το πρκ 
t — 0 ΗΜΘβΤ MeCTO SKBEBajIGHTBOCTB ~ : 

(2) pD(t,x,y) ̂  p(t,x,y) * - - J - ™ - exp · - lìgi 



2 J . S i d o r o w i c z 

3flecB, oqeBHflHO, p ( t , x , y ) - nepexoflHaa iijiothoctb βηηθροβοκογο 
npoqecca bo bcsm npoeipaHCTBe hjih κβ fyHAaMeHTaitHoe peaieHHe 
ypaBHeHHa 

H - 1 Δ Ρ · 

Cmhcji $opMyjiH (2) β τομ, <ιτο 3a uaxoe epeun ΐ nepexoA 
npoqecca w^ H3 χ Β Maayjo οκρθοτηοοτβ tohkh y npcHcxoflHT 
BflOjiB KpaT^aämero ηγτζ, eoe smammerò χ h y , τ»β» οτρββκβ 

[*»y] » 
ÜHTepeC ΠρθΛΟΤβΒΛΗΘΤ ΟςβΗΚβ pa3HOCTH 

= p ( t . x . y ) -

npHieM AUA OßmHX ΛΗφφγ3Η0ΗΗΗΧ προςβοοοΒ. 3fleCB yflOßeH ΓβΟΜβΤρΗ-
tiecKHÜ H3HK (cm. [ 3 ] , ) · Hama paöoia öy^eT ημθτβ μηογο t o -
tieK conpaKOCHOBeHHa co CTaTBeß C.A.MojmaHOBa [ 4 ] h cymecTBeHHO 
Ha nee omipaeTCji. nepeäfleM κ iiopMyaapOBKe saaa^H. 

o 
2. nycTB M - nojiHûe piiManoBO MHoroo6pa3ae c MeipniecKOfi 

φΟρΜΟά 

1 / . . J . vO 
d s ^ f c J x W , ì , j = 1 9 , Δ M = ( d e t g ) 2 ( g l 3 d e t g 2 Λ - ) 

- cooTB6TCTByiomHíí onepaTop JiïanJiaca-BejiBTpaMH, χ - 6p0yH0B-ν 
CKOe ÄBHXeHHe ,Ha Μ ( τ · β . ÄH$$y3H0HHHÄ np0n,ecc C ΗΗφΗΗΗΤβ3ϋ-
MajiBHEM onepaTOpOM Δ , ero KOHcrpyKipiE cm. β [ 3 J - [ δ ] ) » 
p ( t j X , y ) - coOTBeTCTByioniaH nepexo^Haa iijiothhctb οτηοοητθλβηο 
PHmshoboS MepH dö = ^ d e t g dx. 

nycTB aajiee, D e M - OTKpHTas oÔjiacTB c rjiaflKoä rpaHHiieñ 
3D h KOMnaKTHHM 33μηκ3ηηθμ. Ha πθρΒΟΜ a i a n e , ^ίτο6η He ΗΜΘΤΒ 
.nejio C COnpHJSSHHHMH TOUKaMH Ha M ( ΟπρβΛβΛΘΗΗβ CM. [δ] ) ΜΗ 
npeflJlOKHM 

' 3flecB η β flajiBHeitmeM Hcnojib3yic>TCfl τβΗ3ορΗΗθ odo3HatieHH.a. 
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BTopoä qjieH 80ημπτρτηκη 3_ 

a) uto D npHHa^JieraT oÔJiacTH peryjispHOCTH ΗθκοτοροΜ nojiy-
re0fle3HuecK0ä οηοτθμη KOGpflHHaT (cm. [4], § 2). Tor^a fljia jiioökx 
x ,y e DU3D cymecTByei eflHHCTBeHHaH MHHHMajiBHaa reo,ne3HuecKafl 
τ , cojteflHHSiomaa χ h y, npHueM χ η y He conpsxeHH xy 
BflOJIB 3Γ . 

BTOpoe πρβΛΠΟΛΟκβΗΗΘ 6) COCTOKT β TOM, UTO D - reoflesH^e-
CKH βηπ yicjian oöjxacTb. 3το 3hbuht, uto αλη jikiöhx nap χ,y e h , 

7 x y C D · 
Β) nycTB ç ( x , y ) = | y j - pHMaHOBO paccTOSHHe Meatfly χ 

h y. BsefleM eme oähh bsähhö reOMeTpHuecKHË $yHKUHOHaji 

( 3 ) d ( x , y ) = min [ç>(x,zj) + ç ( z , y ) l . 
ζ € d D J 

3το AJiHHa Kpamaßmeg KycouHO reo^e-
3HuecKoS "ömuiHapHOit" TpaeKTopHH coeflH-
HHiomeñ χ h y h OTpaaca^orçeficic ο τ 3D 
(cm. pHC.l). 

BCBfly HMeeTCH β BE^y rjiaflicocTB KJiac— 
ca C 0 0 , xoTH 3TO ycjiOBHe moxho cyrçe-
CTBeHHO OCJiaÔHTB. B î c . i 

IlpeflnojiOÄKM, HaKOHey, ( r ) , uto min 
β (3) jocTHraeTca β θληηοτβθηηο0 τοπκβ z Q e 8 D h uto toukh 
χ h y He conpflaceHH, bäojib re0fle3HuecK0ñ jiOMaHOft jr , x z o3 

cocTOJimeñ h3 ÄByx flyr: γ - yuacTOK ro OTpaxeHHH 11 τ 
0 Γ 1 0 

- yuacTOK nocjie οτρβχβΗ&Η. Β τθρμζηολογηη [5 J oto 3 η aun τ > uto 
TOUKH Χ Η y Ηβ φΟΚβΛΒΗΗ. Uh OCTaHOBHMCH Ha 3Τ0Μ ΓβΟΜΘΤρΗ-
uecKOM Bonpoce noapoÔHee β π . π . , t o t φβκτ, u t o χ η y 

He φΟΚβΛΒΗΗ 03HaiaeT ΗβΒΗρΟΧίβΗΗΟΟΤΒ MaTpHIÎH ^ ( S ) HKOÖHeBHX 
nojiefl βλολβ , 

3. Hama nepBOHauajtBHa« ueoiB coctoht β Λ0Κ338τβΛΒ0τ·Ββ cjie^y-
Bmero peeyaBiaTa. 

Τ e o ρ e m a i . Β npeflcojioateHHax a ) , 6 ) , β ) , γ) 
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4 J.Sidorowioz 

(4) p(-t,x,y) - pD(t,x,y) ^ - i ^ j L - e x p d2(x,yl 
2t 

rj;e Pjj(t,x,y) - nepexoflHaa hjlothoctL· ÔpoyHOBCKOro αβηχθηηλ 
χ β D (i.e. pemeHHe sa^a^H m n a (i) c θοτβοτΒβΗΗοό 3βΜβΗθϋ 
tí 

Δ na δ μ ) , d(x,y) onpeflejiaeTCS $opMyjroß (3)» a 

â(x,y) = d ^ (χ,y) (||) 2 . 
J * , A 

BHpaaceHHe = (x,y) ΗΜββτ npocioä reOMeTpaiecKHä cmhcji: 

ds - sto njioqaflB "ocBemeHHaji" Ha reofle3HtiecKoä ΓΗπβρπθΒβρχΗθ-

CTH ι opiorOHajibHCïrt k ¡f β το^κβ y ny^KOM reofle3H^eoKHX, V 
BHxoflHmHx H3 TOtiKH χ β lejiecHOM yrjie d φ h "oTpaaceHHHx" Ha 

3D (cm. pnc.2), 

Bic.2 Bic.3 

, H O K a 3 a T e j i B C T B O . CifopMyjiHpyeM CHaqaaa ochob-

ho8 pe3yji£TaT [4], § 2» το^Ηββ Ηβκοτοροβ ero ycHJieHHe, φβκτΗ-

qecKH TâKsce coflepacameecji β [4]. Β npesnojxoxeHHH a) 

(5) p(t,x,y) ^ - ä U i Z ) exp 
t~o ( 2jrt ) ' 

9 2 U , 7 ) 
— ? t 

i-1 

r«e Hl(x,y) = ç ¿ (x 
' 7 ) 

-1 /2 

(CM. pHO.3). 
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BTOpofl qjeH βοημπτοτηκη 5 

AcHMnTOTHKa paBHOMepHa n o x , y e D U 3 D ( n o c K O j i b K y D n p H H a ^ j i e -

atHT e A H H o a n 0 a y r e 0 f l e 3 H i e c K 0 f i οηοτθμθ κ ο ο ρ Λ Η Η β τ ) . 

JI e m m a 1. AcHMnTOTHqecKoe p a B e H C T B O (5) μοχηο Λ Η φ -

φ β ρ β Η ς Η ρ Ο Β β τ Β n o ζ a o x j e H i c a p a B H O M e p H a n o x , y e D . 

£OKa3aTejibCTBO serico h3bji8tib h3 [4]. Β cauou aejie Tau ao-
KaeaHa oaeflymnaH το^κευι $opMyjia {[4], 2.12 npH b = o) 

(6) p(t,x,y) = p(oft,x,x) exp 

TR@ p(s,t,x,y) - $yHflaM8HTajibH0e pemeHHe ηθκοτορογο (αβοχ-
HopoflHoro no ΒρβΜβΗΗ) napaöojiHqecKoro ypaBHeHHH. IlocxojiBKy 
p(s,t,x,y) Hao HHTepecyeT "β 6λη3Κηχ Toncax" ($aKTH^ecKH x=y), 
TO ero MOXCHO CTpOHTB ΠρΗΜβΗΗΗ clerica ΜΟ^ΗφΗςΗρΟΒβΗΗΗά ΜΘΤΟΛ 
napaueTpHKca (β flexajijix h3jeoz6hhS β [β])· Xopomo η3βθοτηο 
(cm· [β])» ίτο acHMHTOTHiecKoe pa3jioseHHii, ocHOBaHHKe Ha napa-
Μβτρκκοβ AonycKasT πο^ιλθηηοθ ΛΗφφβρβΗίριροΒβΗΚθ. OTCio^a ηθμθλ-
jieHHO nojiyqaeTCJi jieMua 1. 

üepeäfleM κ ÄOKasaTejiBCTBy τβορβΜΗ. 
®yHKQHH c^D(t,x,y) = p(t,x,y) - pD(t,x,y) β ιρϊΜβΗπρβ [o,»)xD 
yflOBaeTBopaeT ypaBHeHBio 

ΠρΗ yCJIOBHH 

^D(s,o-,y) = p(s,<y,y), ÍT63D, y e D, 

<îD(o,x,y)= 0, x,yeD 

h comacHO KJiaccnqe CKOuy μθτολι/ τθπλοβηχ nOTeniqiajiOB ( cu· 
[7] , γλ. III) ee uoxho aoicais β βη^θ: 
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J . S i d o r o w i c z 

( 8 ) q D ( t , J c f y ) = Ç ( r , Ç , y ) ^ p ( t - r , x , | ) d S $ d r , 

ΓΛΘ NJIOTHOGTB 9 ( r , Ç F Y ) pacnpe^EJIEHHA ΜβρΗ Β n o i e m y i a j i e ΛΒΟ8-

ΗΟΓΟ CJIOH Γ^ΟΒΛΒΤΒΟΡΗΒΤ YPSBH6HHK> 

( 9 ) p ( t , x , y ) = j § 9 ( r , Ç f y ) p ( t - r , x , Ç ) d S ç d r + 

o 3D ξ 

+ p ( t , x , y ) . 

Β 9THX $OpMyj[¡aX n t - 3HyTPΘΗΗΑΗ KOHOpMajIB Κ 3D Β ΤΟ^ΙΚβ 
* 9+1 

~ 2 

I e 3 D , NOCTOHHHAFL <5"Ρ = 2 , DS| - ΜΘΜΘΗΤ PHMSHOBOS 

NJIONAFLH NOBEPXHOCTH 3 D , p ( t , x , y ) - ΦΥΗΛΒΜΘΗΤΒΙΙΒΗΟΘ ΡΘΙΠΘΗΗΘ 

eaf laqH ^ r ^ u P B 0 B C e M προοτρβΗστΒθ M (zMeiomee πρκ t — » - o 

ACHMHTOTHKY ( 5 ) ) . 

ypaBH6HHe ( 9 ) φρβΑΓΟΛΒΜΟΒΟ ΠΟ χ , ΒΟΛΒΤθρρΟΒΟ ΠΟ t . 

E r o MOacHO PEMHTB ΜΘΤΟΛΟΜ nocjieflOBaTejiBHHX npH6jizaceHEñ. HyjieBOe 

Π pH 6 JIHX6 ΗΗ θ ΗΜΘΘΤ BHfl: 

§ ( * . $ » ? ) - ξ p ( M , y ) . 

Tor f l a 

t 

( I O ) q j ( t , x , y ) J D R f p ( r , ç f y ) fe p ( t - r , x , % ) d S ç . 

o ô d % 

AHanH3Hpya nocaeayBHi ie ΠΡΗ6ΛΗ *6ΗΗ« , MOSHO ΛΟΚ33ΘΤΙ>, q i o NPH 

φΗΚΟΗρΟΒβΗΗΗΧ X , y H t — » - O 

q D ( t , x , y ) ~ q j ( t , x , y ) 

( 3 T 0 Α0Κβ3ΗΒ8ΘΤ08 TOTOO ΤβΧ ΚΘ» KSK Β "πβρβΜΘΤρΗΚΟθ", CU. [ 4 J , 

ΛΘ68(Β3ΒΗΗΘ 1 ) . 
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BTOpOft qjieH aCHMnTOTHKH 7 

Ητβκ, yiHTHBSUI paBHOMepHyB) aCHMnTOTHKy (5) MH npHXOflHM κ 
OCHOBHOß $OpMyjie 

* fi ί 2 
( i l ) q D ( t , x f y ) ^ / d r / dSç(2»r) 2 H(|,y)x 

dnc 
[2^ ( t - r ) ] " 2 expf- } } H<x»*> 

ΒΠΗΟΛΗΜ npOH3BOÄHyB 

(12) exp _ 2! 
H H f Η(χ,ξ) 

t l z i l l 
βχρ1-

2 { t - r j 
Η(χ,ξ) 

JlerKO ΒΗΛβΤΒ» ITO 

- 3Γξ Ç2^»?1 = Η - | ( χ ' ξ ) > 0 

H 1T.0 

3Η(χ,ς) 
3η> < const. 

* ) 

nocKOjitKy Η(χ,ξ) BHpaaaeica iepe3 ακο6ηθβη nojia βλολι. 
cm. [4], 2.19-2.23» το OHa HenpepHBHO flH$$epeHi^pyeMa 

Β CHJiy ΤβΟρβΜΗ Ο ΛϋφφβρΘΚΕΙΗρΟΒβΗΗΟΟΤΗ ρβΠΙθΗΒΗ ΟΗΟΤΘΜΗ Λ^φφβ-
peHiíHajiBHHX ypaBHeHHÖ no napaiieipy ξ , BXÔ ameMy β ypasHeiaie 
2.19 [4 ] . 
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8 J.Sidorowioz 

ÜODTOMy, HccjieflyH raiaBHHö ΊΛΘΗ βοημπτοτηκη, UH ΜΟΧΘΜ OTÖPOCHTB 
BTOpoä qaeH β $opuyjie (12)· 3HaiHT 

C13) ^ ^ r J ^ K ^ H ^ H 

Β $opMyjie (13) πρημθηημ μθτολ Jlanjiaca, caâ ajia no r , a 3βτβΜ 
no ξ · Π oca e 3auean r= tu ημθθμ 

i dr exp 2(t-< ZL—L 
>(t-r)] P/2(t-r) 

βχοί- -1 + ¿iLill 
.X f-η ' 2t L 1 u 11 

t> J Γ.,, Π VZ,. [a( 1 -u)J 9/2(1-u) 

3«CTpeMyM no α, κβκ jierKO βηλθτβ, flOOTHraeTca β το̂ ικθ 

"o • b O * M 

h ABJineTCH ηθβηρofficeHHHM· OAHOMepHHä ueTOfi Jlanjiaca ΗθΜΘΛΛθΗΗΟ 
flaei» m o 

1 ex J- -1- *Γ(χ»ξ) + 9Ζ(ξ>7) f du ' 2t .,1-1^ α 

J [u( 1 -u)J 9/2(1-u) t — 0 

[9(xtl)+9(lt7)]y-^ expj- gl. [9(χ,ξ) + 9(ξ>7)]2}ΐ 

- 950 -



BTOpofi rçjieH aCHMHTOTHKK 

ΠολιπιθηηηΗ pepyjiBTaT noÄCTaBHM β $opMyjiy (13)· Torja 

λ Η(χ,ξ)Η(ξ,y)H (χ,ξ) 
(14) qD(t,x,7) ^ J - J dS^ -Ij * 

x expj- £ [9(χ,ξ)+9(ξ ,7)]
2] . 

TaK KaK Tomœ χ h y HeconpaxeHH (τ.β. bäojib Kpamaämeä 

ΓθθΛθ3Η^ιβοκοό ar̂ y, det Hess j^-[ç(x,Ç )+ç(Ç,y)J 2 j φ o), 

TO MOXHÓ ΠρΗΜΘΗΗΤί» (V -1 ) - ΜβρΚΗβ ΜβΤΟβ Jlanaacá ΠΟ ξ . íyHK-

miÄ h(Ç) = J [ç(*»Ç) + Ç(Ç>y)] 2ÄOCTHraeT UHHHuyMa β loqxe 

t = ζ . Hueeu: 
^ o 

. Η(ζο^)Η(^ζο)Η (χ,ζο) [9i(x>Zo) + ?-(Zo>y)]
l>-1 

(15) — ^ 

2(2Jrt) 2| 9(x,zo)[(?(x,zo)9(zo,y)j
 2 

Χβχρ|-^-^(χ,ζο) +9(zo,y)j
2 (Viit) 

S>-1 
X 

xX det Hess ' 
H(x.y) __J d'(x,y) 

T/2 e x p 1 — π — 
(2tft) 

4°. Β HTore mu "noqTH λοκ838βη" leopeMy 1. OTcyTCiByeT 

TOjibKO JiBHOe reOMeTpzqecKoe onzcaBze ποοτοηηηο8 H(x,y). Εθ 

ΒΗΊΗΟΛΘΗΗβ MOXHO npOBOflHTB JIH60 ΗβΠΟΟρβΛΟΤΒβΗΗΟ npeo6pa3yH BH-

ρβχβΗΗβ (15) Β Äyxe [4] {§ 2 h aoßaBjieHHe), ππ6ο HcnojiB3yH 

ΚΟΟΒβΗΗΗΘ COOÖpaateHHH. 
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10 J.Sidorowicz 

Μη HSôepeii Βτοροό nytB H ÖyjeM BâpBHpoBSTB to»ikh χ h y. 

paccMOTpHM reofleaaqecKyiD jiOMaHäyro y .Je), s^d(x,y) 

H BflOJIB Ηβθ ΗΟρΜβίΒΗΗβ ΗΚ00ΗΘ·ΒΗ HOJIJI J (s), s«sd(x,y), ΗΜΘΚ-

15ΗΘ paepHB Β ΤΟΗΚβ S^ = (f(xtZQì·, HO Π0Λ<ΙΗΗβΗΗΗβ Β Hefi yCJIO-

BHflM "HOpuaAbHOrO 0Τρ8ΧΘΗΗβη S 

(16) |7(«ο-ο|| -|*(> 0+ο)|> 

7(β 0-ο) +J(s 0+o) = const n(z0) 

j(e-o)) = (j, j(8+0))', 

· 1 · 1 
} (s0-o) + ¿I (e0+o) = const n(z0), 

ΓΛΘ 2 L ~ ΚΟΜΠΟΗβΗΤβ Π Ο Μ j > ΟρτΟΓΟΗβΛΒΗβΗ ¡¡^ . XOpOmO 

Η3ΒΘ0ΤΗ0 (CM. [δ])» qTO ΤβΚΚβ ΚΚ00ΗΘΒΗ ΠΟΛΗ Β03ΗΗΚ8ΚΤ ΠρΗ 

BapnauHflcx reofle3H*iecKHX ΛΟΜ8ΗΗΗΧ, HcnHTHBaiomHX HOpMajiBHOe 

OTpaseEHe Ha rpaimuH 3D· 

0603ΗΒ1ΕΜ Ίθρβ3 X (s), S<d(x,y) ΜβΤρΗΙφ HOpuajIBHHX SKO-

ÖHeBHX nojieä bäojib γ χ ζ s<.d(x,y), Koiopaa ptweaaeTOÄ 

HaqaaBHHMH yCÄOBHHMH Β ΤΟΊΚβ S=0 (τ.θ. Β x e D ) 5?(ο) = o, 

(o) = Β $(ο)~ Έ Η o6o3HatiHM Tiepe3 ψ ζ (χ,ν) = 
ο 

= detc£(jr), rae r - paccTOHHue οτ χ 

«ο ν BÄOJIB ar (s) (cm. pnc.4). 
λ λ Λ 

/ « dS , » 
JlerKO ΒΗΛβτΒ, qTO ψ ζ ix.yj = 

o ^ 
rxe ποοΛβχαββ BHpaaceHHe 6 bui ο ββθλθηο 
ΒΗΠΙθ Β $OpMyjmpOBICe ΤΘΟρβΜΗ 1. 

paccMOTpHM TenepB μομθητ t-j = ta, 

α · ΠρπΜβΗΗΜ ypaBHeHHe KOJIMO-

ropOBa-^IenMeHa κ cooßpaseHHä, ocho β3ηηη@ Ha rpyönx oyeHKax 

BapaflaHa (cm. [4], § 2, § 3). üojiaraa, V = 7 X Z y(d(x,y)ot) 

nojiyiHM 
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Β τ ο ρ ο ϋ tJJieH aCHMliXOTHKH 11 

(17) 
H(x ,y) I d 2 ( x , y ) 

Sh e x p Γ ÏV 
( a r t ) - Ί « j t - c q D ( W ) t - o 

- / p C « t f x , | ) q D f ( l - o t ) t t | f y ) f f ( d | ) ~ 

D 0 

- Í H ( x , t ) f 9 2(x, fe) l H f t . y ) erp 
2(1-oï)t 

t - o 

H(x v )H(v ,y) 

"TV72 FiiiTFifsT-
/ • J . ¿ S i i i i . i f a j . 

2tO( 2t m 
MHHHMyM BHpaaeHHJi CTOamero β n o K a e a i e j i e θ κ ο π ο η θ η τ η flocTHraeica 

^2/ j 

npH ξ = V H paB6H ¿ t nOOTOMy Β npeflGKCnOHeHIÌIiajliHOM 

BHpaXeHHH ΜΟΧΗΟ (COXpaHHTfc 3ΚΒΗΒ3ΛβΗΤΗ00ΤΒ) 3ΘΜβΗΗΤΒ ξ HS Υ . 

I l o j i t a y a c t 38τβΜ μ θ τ ο α ο μ JIai i j iaca β ποληοΑ oß j i acTH , Hafl^eM, *ιτο 

r e c c H a H JierKO bhwh c u n e τ c a (κβκ β γτΒβρ&ΛβΗΗΗ 1 0 . 4 Η3 [ 4 ] ) : 

det Hess 
ξ » ν 

, . -r T ( f . ? ) ι . 
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1 2 . J . S i d o r o w i o z 

n o f l C T a B j m a no j iy^eHHHe p e s y j i B T a T H Β ( 1 7 ) H np0H3B0f la ΗΘΟ6ΧΟΑΗ-

ΜΗβ coKpaineHHÄ, λ θ γ κ ο y ß e f l H T t c j i y * ι το 

0 - 1 

( i s ) H ( x , y ) = M Í J U i L ^ l A z ^ i i ^ ^ 
Y Ü ^ T 

d ^ f v . y ) 

(πρΗ 3TOM flOnOJIHHTeJIBHO HCnOJIB3yeTC.fi ®OpMyjl|3 ( 5 ) Η TOT φ β κ τ » Ί τ ο 

j j ^ · ( x , y ) = ψ ( χ , ? ) ) . 

GooTHomeHHe ( 18 ) mokho p a c c M a T p H B a n . k s k (JyHKEiHOHajiBHOe y p a B -

ΗΘΗΗβ ΟΤΗΟΟΗΤβΛΒΗΟ H ( x , · ) BHflS 

P - 1 

Υ ψ Γ Χ , ' Τ 

OTCBfla a c H O , ηίτο H ( x , · ) = < x ( x ) c o n s t . i e r x o n o K a e a T B , { n p a 

χ — — y ) , n o c o n s t = 1 . TeopeMa 1 π ο λ η ο ο τ β β flOKaeaHa. 

5 ° . Ec j ih t o i k h x , y $0Kajn>HH, τ ο p e e y j i B T a T τβορβΜΗ 1 

yace He fleScTByeT· 3 λ θ ο β , KaK η β § 3 ¡ 4 ] μ ο χ η ο πρη;μθη3τβ y p a e -

ΗβΗΗβ K o j i M o r o p o B a - t l e n M e H a ( c p . n . n . 4 ° ) . 

( 1 9 ) P D ( - f c , x , y ) - / p D Î t ^ x ^ J p j j t t - t ^ Ç . y ) e d ( i - ) . 

D 

HeTpyf lHO n O K a e a T B , i t o RMI φοκβΛΒΗΗΧ Toqeic χ η y μ ο » η ο π ο -

floßpaTB TaK t ^ , -«JTO t o u c h ( χ , ξ ) κ ( ξ , y ) 6 y a y T He φ ο κ β Λ Β -

ΗΗΜΗ ( η Η θ COnpHÄeHHHMH) Β ΗβΚΟτΟρΟΜ ΟΤΚρΗΤΟΜ nOflMHOSeCTBe 

D^C D β κ ο τ ο ρ ο Μ ç ( x , + > y ) - s s d ( x , y ) + e . Ho T o r j t a β $ o p M y -

Λβ ( 1 9 ) μ ο χ η ο cy3HTB oß j iacTB H H T e r p a p o B a H H / i ÄO D^ c Maj ioñ οτ -τ 

ΗΟΟΗΤβΛΒΗΟΑ OHHÖKOÖ Η ΠρΗΜβΗΗΤΒ Κ KaSgOMy 2 3 ΟΟΜΗΟΚΗΤΘΛβϋ ΠΟΑ 

H H T e r p a j i o u fopMyaiH ( 4 ) η ( 5 ) . 
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BTOpOfi qjieH aCHMIITOTHKH 1 3 

ßeoio CBefleTCH κ H3yqeHHm Η β κ ο τ ο ρ ο τ ο HHTerpajia ( Tuna ( 1 7 ) ) , 

κ KOTOPOMY CAEFLYET ΠΡΗΜΘΗΗΤΙ> TOT HJIH HHOS BAPAAHT METO.UA JJa-

i u i a c a . He o c T a H a a i H B a a c f c Ha BiraicjieHiiJix (OHH ΒΠΟΛΗΘ Β a y x e 

§ 3 [ 4 ] ) ΟΤΜΘΤΗΜ ΤΟΛΒΚΟ FLBA PE3YJTI>TATA: 

T e o p e M a 2 . ECJIH TO^IKH x , y 6 D ΟΟΘΛΗΗΘΗΗ ΚΟΗΘ*Ι-

HHM 1HCJIOM reOfleSH^eCKHX JI0M3HHX AttHHH d ( x , y ) : 

a BflOjib Kaatfloä H3 HHX χ H 7 He conpaateHH, τ ο 

( 2 0 ) p ( t , x , y ) - P D ( t , x , y ) ( 2 π Ο " Ρ / 2 exp 
t — 0 

d 2 ( x , y ) 
ΊΓΓ H~ ( x , y ) 

( CMHCji o6o3HaveHHH ( x , y ) o q e B H ^ e H ) . 

T e o p e M a 3 . ECJIH TO^KH χ ζ y φοκβΛΒΗΗ, Η , 

δΟΛβθ ΤΟΓΟ, UHOXeCTBO 

ζ 0 6 3D : ç ( x , z 0 ) + ? ( ζ 0 > 7 ) = d ( x , y ) 

COflepXET ΟΤΚρΗΤΟΘ nOAMHOXeCTBO, TO 

( 2 1 ) p ( t , x , y ) - p D ( t , x , y ) C ( x > 7 ) 1 e x p j - , 

T ° ( 2 * · ΐ ) * ~ 2 

FLJIH NOCTOÄHHOFI C ( x , y ) , Β ΠρΗΗΙίΗΠβι MOXHO flaTB ΛΒΗΟβ BHpajCe-

H z e . 

TeopeMa 3 npBueHHua, ΗβπρΗΜβρ, κ ÄByMepHOuy BHHepoBCKOuy 

n p o q e c c y B Djuiance c (JjOKyoaiŒ χ H y . 
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