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PAPPUS’SCHE EIGENSCHAFT DES LINIENRAUMES

Gegeben seien vier beliebigen Paaren aa',bb',cc' und a4d'
von Geraden des projectiven dreidimensionalen Raumes P3. Wir
bewelsen nun den folgenden -Satz:

Es existieren vier Punkten W, (1=1,2,3,4,) P> nit der
Eigenschaft: fiir jeden i die vier Geraden Py 1Ty 985 ,ti die
durch W gehen und aufeinanderfolgende Paaren der Geraden
aa',bb' ,cc ,dd schneiden, gehtren einer Ebene Pi'

Zuerst werden wir zeigen, dass zwel Hyperboloiden H1 und
H2 die eine gemeinsame Gerade l1 haben beriihren sich entlang
oder sie haben eine windschiefe Vierseit

H1ﬂH2 = Zl.,1U12U1:1,1Um.2 m.,lnm2Ul1ﬂl2 = 0,

Im Falle dass l1 keine Berihrungslinie ist, haben wir
eine Involution der Beriihrungsebenen der Flédchen H1 und H,
mit Beriihrungspunkten auf 1,. Jede Fixebene F; (i=1,2)
dieser Involution schneidet H1 und H, in 14UnH bzw.
¥,Um,; in Wirklichkeit

BfE, - (LVmUny) = 1, wnd 1M1 Umm, =

Auf Grund dieses Satzes k¥nnen wir eine Involution in Li-
nienraum definieren:

Zwel beliebigen Geradempaaren pp' und rr' sind gegeben;
mit H(l,m,n) bezeichnet man die auf den Geraden 1l,m,n, auf-
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gespannte Hyperboloid. Also zwei Géraden l1 und 1, bilden
eine Paare der Involution in bezug auf pp' und rr' wenn

1,€H(1,,p0' ) NH(L,,ry2') und 1,01, =0 oder L,=l,.
In Zeichen: 11-—-12(pp'rr').
Jetzt kommen wir zur eigentlichen Satz., Wir wollesn eine

Involution der Punktepaare W', W" definieren: W' und W"
bilden eine Paare der Involution wenn

W' = pnr pha # @ #ona', onb # @ # oNb'

"= ant sNc #£ @ # sne', thd # P # tnd'.

=
i

Aus vorhergegangenen Ausflirungen erfolgt:
Wely, l~=1,(aa' ,bb'), ly==1l(cc'dd")=>u"ell.

Die Involution (W',W") is also eine projective Trans-
formation in P3, Wir haben also vier Fixpunkten W= W o=W,

Offensichtlich erfiillen sie unserer Hauptsatz.
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