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NOTE SUR UN TRAVAIL DE H. HORNICH

1, Dans cette note nous allons étendre le résultat de
H, Hornich [2] 3 la dimension infinie. Si E est un espace
vectoriel topologique (e.v.t.) sur le corps K (K = C ou R),
on dénote par PH(E) 1tensemble des polynomes homogénes
continus de E dans K et par A(U) 1l'espace des fonctions
analytiques dans un ouvert U c E & valeurs dans K*/.
D?abord nous allons rappeler ici deux définitionms.

Définition 1. - Un ensemble AcE sera dit
localement en O€¢E déterminant pour les fonctions analyti-
ques, sl pour tout voisinage connexe U de O et pour toute
fe A(U) on a l'implication suivante

fIAnU=O=——A—»f=O.

Définition 2., - Un ensemble AcE sera dit
déterminant pour PH(E), si tout polyndme homogéne continu,
qul s?annule sur A; est identiquement nul.

2. Dans la suite nous allons supposer que E soit un
e.v.t. sur K, normé, séparable. Pour une suite {xi} cE—{O}
nous allons désigner par A({xi}) 1lfensemble des points d?ac—

X
cunulation de l?ensemble {I—i : 1le NJ.

%4
Théoreéme., Soit A un sous-ensemble fermé de
{x eE s x| = ’l}. Une condition nécessaire et suffisante pour

»

) En vertu de la Proposition 1 de [1] le résultat annoncé
ici reste valable pour les fonctions analytiques et pour
les polynomes homogénes continus a valeurs dans un quel-
conque e.v.t. localement convexe.
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que A soit déterminant pour PH(E) est que toute suite
{Xi}c E-{O} convergente vers Oe¢E et telle que A({xi}) = A
soit localement en O déterminant pour les fonctions analy-
tiques.

La necessité. Soit {xi}cE-{O} une suite convergente

vers Oe¢E et telle que A({xi]) = A, Soit f =ka une

série de polyndmes homogénes continus, normalement convergente
dans la boule fermée {||x” < r}, r étant une constante posi-
tive. Si nous posons M = i sup |fk(x)l , alors lfk(x)'<
k=0 lx]<r

< ¥ pour |x]| =1 et pour k = 0,1,2,... . Sans diminuer
la généralité on peut supposer que ” x4 ” < r pour tout ie N.
8i f(x;) =0 pour ieN, alors ona f, =0, en vertu de
la continuité de f. Supposons que fa. =0 pour j=l,...,k-1.
Nous allons montrer que fk = O, Puisque pour toute sous-

-suite {Xi.] de {xi} on a £ (x; , 5 f (xi ), alors
J s=k+1
en vertu des estimations de fs on a

xij\ - = s~k
() | i
< iMI‘—s)xi. S—k T ”—x“gcu Il

pour tout 1i,, et ceci implique que fk(a) = 0O pour tout
a € A. Donc fk = 0,

La suffisance. Supposons qu?il existe un polyndme homogéne
continu g # O, et tel que g‘A = 0, Soit {bi]cA un en-—
semble dénombrable et dense dans A. Soit {xi} la suite sui-
vante

1

1
2,.--, ‘k—‘b,],-l., Eb

1
K mb,], cee o
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On a lim x; =0 et A({xi}) = A:; Il est clair que g(xi)zo

i-—oo
pour tout ie N, quoique g # O.
Remargue. Onne peut pas omettre l?hypothése que

E soit séparable, comme dans des e.v.t. non- séparables
ntexiste pas d?ensembles dénombrables déterminants pour les

fonctions analytiques (v. [1]).
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